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  גיאומטריה -לסיום כיתה י' 1תרגיל מסכם 
  

  שטחים, משפט תאלס, משפט חוצה זוית ודמיון משולשים
  

  
  

  מורים ותלמידים! 
בתרגיל אחד תאלס וחוצה זוית (הישרים וההפוכים) וחלק ממשפטי הדמיון משפטי תרגיל זה משלב תרגול ב

, כי אם מיועד להיכלל בבחיה כלשהי איווארוך מהרגיל, ו תרגיל מרובה סעיפיםה . בהתאם,איטגרטיבי
  (ללא שימוש בטריגוומטריה). בעבודה בכיתה או במסגרת שיעורי הבית

   
  

  

בהתאמה. אלכסוי המרובע חתכים  BC-ו   ADמצאות על הצלעות F-ו Eהקודות   ABCDבמרובע

  .5p  =AB , 4p = BF , m = AG ,m4  =CGסמן:  . ABמקביל לצלע  EFהישר . EFעל הישר  Gבקודה 
  
  

 .  ≻ABCחוצה את הזוית  BDהוכח: הישר  .א

 טרפז.   ABCD: . הוכחADGקטן פי ארבעה משטח המשולש  ABGתון: שטח המשולש  .ב

 . BGFסמ"ר משטח המשולש 46-גדול ב CDGFתון: שטח הטרפז  .ג
 .CBDשטח המשולש חשב את

 .CFGחשב את שטח המשולש  .ד

 .EG=GFהוכח:  .ה

 . ABCDחשב את שטח הטרפז  .ו

. EF-ס"מ מ -3תון: גובה הטרפז קצר ב(*)  .ז

 .pמצא את ערכו של הפרמטר 
  
 
  

  

  
  
  
  
  
  

  תשובות וימוקים מקוצרים: 
  
  

. 20p =BCיתן למצוא ש:  ABCשולש באמצעות הרחבה א' של משפט תאלס במ: ימוק .א

   . ≻ABCחוצה את הזוית  BG-מתקבל ש ABCבמשולש  באמצעות משפט חוצה זוית הפוך

ממשפט תאלס במשולש  . 4:1הוא  DG-ו BGשהיחס בין אורכי הקטעים  : מהתון ובעימוק .ב

BCD  ובע שהצלעCD מקבילה ל-GF . :תון שEF מקביל ל-AB   .ולסיכום מדובר בטרפז  

  .BDCו: BGFימוק:  באמצעות יחס השטחים בין המשולשים הדומים: סמ"ר. 50השטח:  .ג

 .CGFו:  BGFבין בסיסי המשולשים: 1:4היחס  ימוק:  סמ"ר. 8השטח:  .ד

  .CBDו:  ACDת הרחבה א' של משפט תאלס במשולשים:עזר: בימוק .ה

 ימוק: באמצעות יחסי הבסיסים בין המשולשים המרכיבים את הטרפז. סמ"ר. 62.5השטח:  .ו

  ולהשתמש בתון.  pאמצעות ימוק: בעזרת סעיף ו', יתן לבטא את גובה הטרפז ב  .p=1 .ז
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  גיאומטריה -לסיום כיתה י' 2תרגיל מסכם 
  

  משפטים הפוכיםשטחים, משפט תאלס, משפט חוצה זוית ודמיון בדגש על 
  

  

  
  מורים ותלמידים! 
בתרגיל אחד תאלס וחוצה זוית (הישרים וההפוכים) וחלק ממשפטי הדמיון ת משפטי תרגיל זה משלב א

חלקם סעיפי חשיבה וחלקם סעיפים שמטרתם להזכיר  - גיל זה מרובה סעיפיםתר . בהתאם,איטגרטיבי
איו . לכן, התרגיל ארוך מהרגיל ומשפטים הפוכיםלתלמידים משפטים שבשגרה פחות תקלים בהם לרבות 

  ת כיתה או עבודת בית (ללא שימוש בטריגוומטריה)., כי אם בעבודמיועד להיכלל בבחיה כלשהי
   

  

  

  .k10  =AC ,k3  =BE ,k5  =CE ,k6  =ABסמן:   .ABCבמשולש  BCצאת על הצלע מ Eהקודה 
  
  

BCABהוכח: .א   . 

, הקודה ACתון: מבין כל הקודות המצאות על היתר  .ב

D  קודה הקרובה ביותר לקודקודהיא הB הישרים .BD 

ABEADF. הוכח: Fחתכים בקודה  AE-ו  ~  . 

 את אורכי הקטעים: kהבע באמצעות  .ג

1. BD  חשב את שטח המשולש)ABC  .(בשתי דרכים 

2. AD. 

סמ"ר משטח  576-גדול ב ABEתון: שטח המשולש  .ד

 .k. מצא את ערכו של הפרמטר ADFהמשולש

ב את היחס: אורכים וספים, חש מבלי לחשב .ה
EF

AF
. 

 . מק.BDאו  AEלהיות על אחד הישרים  העשוי ABCהאם קודת מפגש התיכוים במשולש (*)  .ו

 -גדולה יותר? מק ובמידה ויתן לקבוע  ≻ECAאו  ≻EACהאם יתן לקבוע איזו מהזויות (*)  .ז
 ע. קב

 
  תשובות וימוקים מקוצרים: 

  

    משפט פיתגורס הפוך.: ימוק .א

הוא חוצה זוית  AEעולה כי לפי משפט חוצה זוית הפוך, הישר ABCמהתוים במשולש : ימוק .ב

CAEBAEולכן:  ≺≺ ובע ש תוןמה .-BD גובה ל-AC .ובהתאם מתקבל הדמיון לפי משפט ז.ז 

 , ביצב BD הגובה מכפלתובאמצעות מחצית  מכפלת היצביםמחישוב השטח באמצעות מחצית . 1 .ג

 . k4.8  =BDמתקבלת התשובה:      

  . k3.6  =AEמתקבלת התשובה:  ABD. בעזרת משפט פיתגורס במשולש 2

 ABEשולש מתקבל ששטח המבאמצעות יחס השטחים בין המשולשים הדומים התוים בסעיף  .ד

 . k=  10סמ"ר ובהתאם התשובה:  900הוא 

מיחס הדמיון שהוכחו בסעיף ב' מתקבל שיחס היתרים: הוא  .ה
5

3


AE

AF
ולכן:   

2

3


EF

AF
. 

על הצלעות, יכר כי התיכוים  D-ו Eמהחישובים ומהתוים לגבי מיקומי הקודות  .לא .ו

  בהכרח יעברו מימין לישרים התוים בסעיף.   B-ו Aדים מהקודקו

 .AE= ס"מ  67.08יתן לחשב את אורך היתר:  ABEבאמצעות משפט פיתגורס במשולש  .כן .ז

 ה יותר. גדול AEשמול   ≻ECAולכן הזוית  CEארוכה מהצלע  AEהצלע  ACEכלומר, במשולש 

A

B C

D

E

F
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  (כולל מעגל) גיאומטריה -לסיום כיתה י' 3תרגיל מסכם 

  
  
  

  

  מורים ותלמידים יקרים!

  . חזרה על משפטים חשובים בגיאומטריה ופיתוח החשיבה הגיאומטריתמטרת תרגיל זה היא 
  

  

  

  ס"מ. 96ישר הזווית הוא  ABCהיקף המשולש 

AC  , BC= ס"מ  40תון: AB.     

   

 .BC-ו ABאורכי היצבים את  חשב .א

   . הוכח: AD= ס"מ BE     ,20= ס"מ 7תון:  .ב

1. ADE ~ ABC . 

 מצאות על אותו מעגל. BCDEהקודות  .2

3. DCE DBE≺ ≺. 

4. DEF ~ CBF . 

 

 .BCDEקבע האם יתן לחסום מעגל במרובע  .ג

 .CEלבין הקטע  Dרחק בין הקודה חשב את המ .ד

 לבין: P. חשב את המרחק בין הקודה CEאת אמצע הקטע  P-סמן ב .ה

  .BC.  היצב B              .2. הקודה 1
  

 .BCFאת שטח המשולש k. הבע באמצעות 25k-כ DEFסמן את שטח המשולש .ו

 .ABCבמשולש  ∢ACBהוא חוצה הזווית  CEם יתכן שהקטע קבע הא .ז

מצאת על  G. קבע האם הקודה ABCבמשולש  ∢ABCהוא חוצה הזווית  BGהקטע (*)  .ח

 .CDאו על הקטע  ADהקטע 

 לבין המעגל החוסם אותו. BCDEם בין המרובע חשב את סכום השטחים הכלואי(*)  .ט

   
  

  
  תשובות:

  

      ס"מ. 3.5 )2  .ס"מ 12.5 )1ה.       .   ס"מ 12ד.         לא.ג.       .  BC= ס"מ AB   ,24= ס"מ 32 א.

            סמ"ר. 256.87 ט.   .     CDעל הקטע ח.     .    לאז.        .64kו. 
  
  

 

A

C B

D

F

E
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    סעיפי חשיבה מיוחדים -חקירת פוליום  - לסיום כיתה י' 4רגיל מסכם ת
  

  שימו לב!
המתלווים לחקירת הפוקציה. לאחר  תרגול יסודי בסוגים שוים של סעיפי חשיבהמטרתו של עמוד זה היא 

סדרה ארוכה של סעיפי חשיבה המתייחסים  תופיע' הסטדרטיים, ה-חקירת הפוקציה בסעיפים א'
, שכבר שרטטוxf)(מרבית הסעיפים פתרים תוך שימוש והבה של גרף הפוקציהשבוצעה.  לחקירה

  .ואים דורשים חישובים מורכבים ויוצאי דופן כפי שראה במבט ראשון
  

  סעיפי החקירה הבסיסית:
   

)(98חקור את הפוקציה:  )א 24  xxxf :לפי הסעיפים הבאים 

 תחום הגדרה. .1

2.  חיתוך עם הצירים.הקודות 

 גן.קיצון וסוהקודות  .3

 .xf)(ה של גרף הפוקציה שרטט סקיצ )ב
  

  :מתקדמים המתייחסים לחקירה שכבר בוצעה סעיפי חקירה
 

 :xמצא עבור אילו ערכי  )ג

)(0מתקיים עבור גרף הפוקציה:  .1 xf . 

')(0מתקיים עבור הגזרת:  .2 xf . 

)(100את המשוואה, מצא כמה פתרוות יש למשוואה  מבלי לפתור ישירות )ד xf. 

my, לישר mמצא עבור אילו ערכי  )ה  קציה יהיו אקודות חיתוך עם גרף הפו רבע)(xf. 

kxf, למשוואה kמצא עבור אילו ערכי  )ו )( .ותיהיו שלושה פתרו 

py, הישר  pמצא עבור אילו ערכי  )ז   קציהמשיק לגרף הפו)(xf . 

nx, הישר nמצא עבור אילו ערכי  )ח   קציהמצאת חותך את גרף הפוקודה העל אחד הצירים.ב 
  

  :ת פוקציה חדשהמתקדמים המתייחסים להגדר סעיפי חקירה
  

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  )ט xfxg  . 

 .xg)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

 .xg)(מצא את שיעורי קודות הקיצון של גרף הפוקציה  .2

ky, הישר kמצא עבור אילו ערכי  .3   קציהו חותך את גרף הפואי)(xg. 
  

)(2)(מגדירים פוקציה חדשה:  )י xfxh . 

 .xh)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

 בשתי קודות שוות.  xh)(יק לגרף הפוקציה מצא את משוואת הישר המש .2

 .xh)(חשב את שטח המשולש שקודקודיו הם קודות הקיצון של גרף הפוקציה  .3
  

)()(9מגדירים פוקציה חדשה:  )יא  xfxp. 

 .xp)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

)(0מצא כמה פתרוות יש למשוואה  .2 xp. 
  

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  )יב xfxn . 

 .xn)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

  .xn)(דות קיצון יש לגרף הפוקציה מצא כמה קו .2
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    (פתרוות) סעיפי חשיבה מיוחדים -חקירת פוקציית פוליום 
  

  פתרוות:

)x .   2 ()9,0(,)0,3(,)0,3) כל 1 .א  .   3 ()25,2(min,)9,0(max,)25,2(min  .    

 השרטוט: .ב
  
  
  
  
 

3x  .   2  (20או  x3)  1 .ג  x  2אוx. 

 שיים. .ד

925 .ה  m.  

  .9k .ו

25,9 .ז p.  

  .3,0,3n .ח

   
  :מתקדמים המתייחסים להגדרת פוקציה חדשה סעיפי חקירה

  

9,0(min,)25,2(max(,max)25,2() 2        טוט:) השר1 .ט  

3  (25k.  
  
  
  
  
  
  

  

 יח"ר. 50y    .3  (64) 2השרטוט: ) 1 .י
                        

  
  
  
  
  
  

  
  

 ) שלושה.2  השרטוט:) 1 .יא
  
  
  

 
  

 ) חמש.2        ) השרטוט:1 .יב
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    סעיפי חשיבה מיוחדים -  קציה מורכבתחקירת פו - לסיום כיתה י' 5תרגיל מסכם 
  

  שימו לב!
         המתלווים לחקירת הפוקציה.  יסודי בסוגים שוים של סעיפי חשיבהתרגול מטרתו של עמוד זה היא 

סדרה ארוכה של סעיפי חשיבה המתייחסים  תופיע' הסטדרטיים, ה-לאחר חקירת הפוקציה בסעיפים א'
, שכבר שרטטוxf)(מרבית הסעיפים פתרים תוך שימוש והבה של גרף הפוקציהלחקירה שבוצעה. 

  .ים מורכבים ויוצאי דופן כפי שראה במבט ראשוןואים דורשים חישוב
  

  סעיפי החקירה הבסיסית:
   

חקור את הפוקציה:  )א 323 96)( xxxxf  :לפי הסעיפים הבאים 

 תחום הגדרה. .1

2.  חיתוך עם הצירים.הקודות 

 קיצון וסוגן.הקודות  .3

 .xf)(ה של גרף הפוקציה שרטט סקיצ )ב
  

  :שכבר בוצעהמתקדמים המתייחסים לחקירה  סעיפי חקירה
 

 :xמצא עבור אילו ערכי  )ג

)(0מתקיים עבור גרף הפוקציה:  .1 xf . 

')(0מתקיים עבור הגזרת:  .2 xf . 

)(60את המשוואה, מצא כמה פתרוות יש למשוואה  מבלי לפתור ישירות )ד xf. 

myיהיו לישר  mמצא עבור אילו ערכי  )ה   קציהקודות חיתוך עם גרף הפו שתי)(xf. 

kxfיהיו למשוואה  kי מצא עבור אילו ערכ )ו )( .ותיהיו שלושה פתרו 

pyישיק הישר   pמצא עבור אילו ערכי  )ז   קציהלגרף הפו)(xf . 

nxהישר חותך  nמצא עבור אילו ערכי  )ח   קציהמצאת את גרף הפוקודה העל אחד הצירים.ב 
  

  :מתקדמים המתייחסים להגדרת פוקציה חדשה סעיפי חקירה
  

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  )ט xfxg  . 

 .xg)(צה של גרף הפוקציה שרטט סקי .1

 .xg)(מצא את שיעורי קודות הקיצון של גרף הפוקציה  .2

ky, הישר kמצא עבור אילו ערכי  .3   קציהו חותך את גרף הפואי)(xg. 
  

)(מגדירים פוקציה חדשה:  )י
4

1
)( xfxh . 

 .xh)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

 .  xh)(וקציה מצא את משוואת הישר העובר דרך קודות הקיצון של גרף הפ .2
  

)()(30מגדירים פוקציה חדשה:  )יא  xfxp. 

 .xp)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

)(0מצא כמה פתרוות יש למשוואה:  .2 xp. 
 

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  )יב xfxn . 

 .xn)(שרטט סקיצה של גרף הפוקציה  .1

  .xn)(מצא כמה קודות קיצון יש לגרף הפוקציה  .2
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    (פתרוות) סעיפי חשיבה מיוחדים - מורכבתה יחקירת פוקצ
  
  

)x .   2 ()0,3(,)0,0( .       3 ()0,3(,)64,1) כל 1 .א MinMax .    

 השרטוט משמאל. .ב
  
  
 
  
  

30או  x3)  1 .ג  x  .   2  (31  x. 

 שלושה. .ד

  .64,0m .ה

640 .ו  k.  

  .64,0p .ז

  .3,0n .ח

  
  :מתקדמים המתייחסים להגדרת פוקציה חדשה סעיפי חקירה

  
  

   ) השרטוט משמאל.1 .ט
2 ()0,3(,)64,1( MaxMin  .  

  .k) אף 3
  
   

  
  

  

 ) השרטוט משמאל.1 .י
2 (248  xy  .  

 
  
  
  
 

  

 ) השרטוט משמאל.1 .יא
  ) שלושה.2

  
  
  
  
  

 
  

   ) השרטוט משמאל:1 .יב
  ) שלוש.2

  
  



 פתרונות למידה -ארכימדס                                                         481בחינת הבגרות בשאלון הכנה ל

 

 

  481הכנה לבחינת הבגרות בשאלון  -  פתרונות למידה - ארכימדס ל  כל הזכויות שמורות ©

 

 

  

    סעיפי חשיבה מיוחדים -חקירת פוקציה רציואלית  -לסיום כיתה י' 6תרגיל מסכם 
  
  

  מורים ותלמידים יקרים!
המתלווים לחקירת פוקציה. התרגיל איו מדמה  סוגים שויםסעיפי חשיבה מתרגול יסודי של תרגיל זה היא  מטרת
. לאחר ביצוע חקירה של התלמיד להרחיב את יכולת היתוח הגרפילהעמיק, לחשוב ו הזדמותמבחן, אך הוא תרגיל 

מרבית הסעיפים פתרים סעיפי חשיבה המתייחסים לחקירה שבוצעה. מופיעה סדרת ב', -סטדרטית בסעיפים א'

קציהת תוך שימוש והבגרף הפו)(xfם דור ורטטשכבר שמורכבים ויוצאי דופן.שים חישובים ואי  
  מומלץ להקצות לפתרון של תרגיל זה שי שיעורים רצופים! 

  
  
  

שתיים מהאסימפטוטות של הפוקציה:  .1
2

2 622
)(

xb

xx
axf




  קודהחתכות ב 0,6  . 

 . b-ו aמצא את ערכם של הפרמטרים  .א

 מצא את: xf)(עבור גרף הפוקציה  .ב

 ).סעיפים הבאיםהפוקציה באמצעות מכה משותף לפי האת הדרכה: סדר (

                                 תחום ההגדרה של הפוקציה.  .1

 .קודות החיתוך עם הצירים .2

 קודות הקיצון של הפוקציה ואת סוגן. .3

 תחומי העליה והירידה. .4

 האסימפטוטות המקבילות לצירים. .5
 

 .xf)(שרטט את גרף הפוקציה  .ג

')(שרטט את גרף הגזרת  .ד xf. 

)(')(0 מצא באילו תחומים מתקיים: .ה  xfxf. 

ky, הישר kמצא עבור אילו ערכי  .ו  קציהחותך את גרף הפו )(xf  .קודות בשתי 

 כמה פתרוות יש:  לפתור ישירות את המשוואה, מצא  מבלי .ז

)(2למשוואה:  .1 xf.                                   2 :2)(1.  למשוואה xf. 

pxf, למשוואה: pמצא עבור אילו ערכי  .ח )(  .יש פתרון אחד 

)(8)(מגדירים פוקציה חדשה:  .ט xfxj .  ימום של מצא את משוואת הישרקודת המי העובר דרך

  . x-ודרך קודת החיתוך של הגרף עם ציר ה xj)(הפוקציה גרף 

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  .י xfxg . 

 .xg)(לבצע חקירה, שרטט את גרף הפוקציה  מבלי .1

 ן. סוג מצא את קודות הקיצון של גרף הפוקציה ואת .2

')(הגזרת  קודות כמהבמצא  .3 xg  .מתאפסת 

nxfxpמגדירים פוקציה:  .יא    . x-משיק לציר ה xp)( , גרףnצא עבור אילו ערכי מ .)()(

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  .יב xfxh  . 

 .xh)( לבצע חקירה וספת, שרטט את גרף הפוקציה מבלי .1

בקודת המקסימום שלה,  xh)( חשב את שטח המלבן הכלוא בין הישר המשיק לגרף הפוקציה .2
 לבין שלוש האסימפטוטות של גרף הפוקציה.

mx , הישר mמצא עבור אילו ערכי  .יג   קציה המקוריתו חותך את גרף הפואי)(xf. 

  
  
  לכל הסעיפים בעמוד הבא פתרוותה
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  :ותפתרו

  

2,36 )א  ab  . 

6x  .1 )ב     .2. )10,0) ,(0,0.27(  .3. )027.0,18(max),25.0,2(min.   

6 : עולה   .4              18x   2או 6x ;   :18יורדתx  6או 2x    6אוx  .      
             5.  0,6,6  yxx.  

            
                                             )ג    )ד  

 
  

   
  
   

  
  

106 או  x18  ) ה         x  26 או  x      .  
027.00 או k25.0    )ו         k  0אוk  .  

  .ארבעה  .2.   שיים  .1    )ז       
  .  25.0,027.0,0p   )ח      

5.225.0   )ט        xy  .  

2.   18,0.02Max, 0,10Min, 2,0.25Min.    3.  1   )י         . שתיים.                                                                  

  
  
  
  
  
  
  
  

25.0,027.0 )יא        n.  
                                                                              .1) בי         .יח"ר 3 .2

  
  
  
  
  
  
  
  
  

  .6,6m )גי       
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  תרגילים הפוכים בפוקציית מה  -לסיום כיתה י' 7תרגיל מסכם 
  

   

הם "מחליפים  ושאים מסוימים, כאשרבמטרתם של תרגילים הפוכים היא להעמיק את יכולת החשיבה 
  מקומות" עם הכותב ודרשים לעבודה של "מאחורי הקלעים".

   אלא דבך וסף בתרגול לקראת הבחיות. אים מדמים תרגילי מבחןשתרגילים מסוג זה  כמובן
  יתן להציע. מתוך איספור תשובות ש אפשריותהמוצעות הם תשובות  תשובותה
   

  הרכיבו פוקציית מה שיש לה: 
  

  ות אכיות:אסימפטוט
   

 אסימפטוטה אחת בלבד והיא אכית. .1

 .7xאסימפטוטה אחת בלבד והיא  .2

 שתי אסימפטוטות בלבד ושתיהן אכיות.  .3

 . y-ושתיהן אכיות המצאות מצדדים שוים של ציר ה שתי אסימפטוטות בלבד .4
  

  אסימפטוטות אופקיות:
  

 אסימפטוטה אחת בלבד והיא אופקית. .5

 .3yוטה אחת בלבד והיא אסימפט .6

 מעל ראשית הצירים. y- אסימפטוטה אחת בלבד והיא אופקית החותכת את ציר ה .7

myאסימפטוטה אחת בלבד והיא  .8 . 
  

  אסימפטוטות אופקיות ואכיות:
  

 ואסימפטוטה אכית.   אסימפטוטה אופקית .9

 ת, כאשר האסימפטוטות הן שי הצירים.  אסימפטוטה אופקית ואסימפטוטה אכי .10

)6,4(אסימפטוטה אופקית ואסימפטוטה אכית החתכות זו עם זו בקודה  .11 . 

 אסימפטוטה אופקית ואסימפטוטה אכית החתכות זו עם זו ברביע הראשון. .12

 אסימפטוטה אופקית ואסימפטוטה אכית החתכות זו עם זו ברביע השלישי. .13
  

  חיתוך עם הצירים: קודות
  

 .y- וקודת חיתוך אחת עם ציר ה  -xקודת חיתוך אחת עם ציר ה .14

 .y- אך אין קודת חיתוך עם ציר ה  -xקודת חיתוך אחת עם ציר ה .15

 .x-אך אין קודת חיתוך עם ציר ה   -yקודת חיתוך אחת עם ציר ה .16

 קודת חיתוך אחת עם שי הצירים בראשית.  .17

 יח' אורך.  9שהמרחק בייהן הוא  x-ה שתי קודות חיתוך עם ציר .18
  

  
  (תשובות אפשריות בעמוד הבא)
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  תשובות אפשריות:
  
  

  אסימפטוטות אכיות:
   

1. 
3

)(
2



x

x
xf  .  2 .

7
)(

5



x

x
xf    3 .

  21

2
)(

3






xx

x
xf    4 .

  24
)(

4




xx

x
xf 

  
  אסימפטוטות אופקיות:

  

5. 
3

)(
2

2



x

x
xf .  6 .

3

3
)(

4

4



x

x
xf .   7 .

11

8
)(

2

2



x

x
xf .   8 .

100
)(

8

8



x

mx
xf. 

  
  אסימפטוטות אופקיות ואכיות:

  

9. 
3

4
)(



x

x
xf .   10 .

x
xf

2
)(   .   11  .

4

56
)(





x

x
xf  .  12 .

2
)(



x

x
xf. 

13. 
5

42
)(






x

x
xf. 

  
  קודות חיתוך עם הצירים:

  

14. 
1

4
)(





x

x
xf .     15 .

x

x
xf

6
)(


  .   16 .

1

1
)(

2





x

x
xf .   17 .

1
)(



x

x
xf . 

18. 
  

2

101
)(

x

xx
xf


 . 
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  )1( חקירת גרף פוקציה ללא פוקציה תוה - לסיום כיתה י' 8תרגיל מסכם 

   
  

  מורים ותלמידים!
המתלווים לחקירת פוקציה. התרגיל איו מדמה תרגיל  תרגול מעמיק של סעיפי חשיבה שויםמטרת תרגיל זה היא 

  מבחן, אך הוא הזדמות "לצלול" למעמקי סעיפי החשיבה ולהרחיב את יכולת היתוח הגרפי של התלמיד. 
ם מספק לתלמיד גרף מוכן, שעליו יבוצעו שיויים התרגיל איו כולל את החקירה הסטדרטית עצמה, כי א

וטרספורמציות שוות. זאת, כדי לשפר את יכולתם של התלמידים להתמודד עם מורכבות גרפית לקראת הבחיות. 

  מורכבים.התון, ואים דורשים חישובים xf)(כל הסעיפים פתרים תוך שימוש והבה של גרף הפוקציה
  להקצות לפתרון של תרגיל זה שי שיעורים רצופים!  מומלץ

  
  

  
90בתחום  )(xfתון גרף הפוקציה   x.  

  בסעיפים הבאים יש לשרטט את הסקיצות המבוקשות
90רק בתחום   x.אלא אם מצוין אחרת ,  

  ודות החיתוך עם ככל שיתן, צייו ליד קודות קיצון וק
  הצירים, את השיעורים של אותן קודות (בדומה לאופן 

  שבו שיעורי הקודות מופיעים בגרף התון).
  
  

  יח' לימוד: 5-ו 4ות השאלות הבאות מיועדות לתלמידים בהקבצ
  

ny, הישר nמצא עבור אילו ערכי  .1   קציהו חותך את גרף הפואי)(xf. 

)(6מצא כמה פתרוות יש למשוואה:  .2 xf.            

')(שרטט סקיצה של גרף הגזרת   .3 xf  .תן שהוא עובר בראשית הציריםהקפד על רישום שיעורי בהי
 הקודות. 

)()(6מגדירים פוקציה חדשה:  .4  xfxh. 

 הקפד על רישום שיעורי הקודות.  .xh)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

ky, הישר kמצא עבור אילו ערכי  .ב   קציהחותך את גרף הפו)(xh   .קודות בלבד בשלוש 

)()(1מגדירים פוקציה חדשה:  .5  xfxg. 

 פד על רישום שיעורי הקודות.הק .xg)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

pxg, למשוואה pמצא עבור אילו ערכי  .ב )(    .ותי פתרויש רק ש 

)(2)(מגדירים פוקציה חדשה:  .6 xfxk .  קציהשרטט את גרף הפו)(xk. 

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  .7 xfxd .  

 הקפד על רישום שיעורי הקודות. .)(xdקציה שרטט את גרף הפו .א

')(מצא באילו תחומים בגרף זה, הגזרת  .ב xd קציהוהפו)(xd  .שתיהן שליליות 

לציר מעבירים ישרים המאוכים  xd)(דרך קודות המיימום והמקסימום המוחלטים של גרף  .ג

 . מצא את המרחק בין הישרים האלו. y- ה

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  .8 xfxz .  

 הקפד על רישום שיעורי הקודות. .xz)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

 .xz)(הפוקציה חשב את שטח המשולש, שקודקודיו הם שלוש קודות הקיצון המוחלט של גרף  .ב

99בתחום  xf)(שרטט את גרף היא זוגית.  xf)(תון שהפוקציה  .9  x . 
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  פתרוות: 
  

1 .n9  1אוn           .2.ותי פתרוש  .  
  
')(. גרף הגזרת 3 xf  :                                                  4 קציהא.  גרף הפו .)(xh   :     .107ב  k           .  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  

83ב.               :xg)(גרף הפוקציה א. . 5  p  0 אוp.                     
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
                                                    למטה.  xd)(גרף הפוקציה .  א. xk:                                                    7)(גרף הפוקציה  . 6

20ב.    x  84או  x                                                                                                .
  יח' אורך. 8ג.  
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  .  משמאל xz)(גרף הפוקציה א.  . 8
                                                          יח"ר.                              4ב.       

    
  
  
  
  
  
  
  

  :xf)(גרף הפוקציה א.  . 9
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  )2( חקירת גרף פוקציה ללא פוקציה תוה - לסיום כיתה י' 9תרגיל מסכם 
    

  מורים ותלמידים!
המתלווים לחקירת פוקציה. התרגיל איו מדמה תרגיל  יק של סעיפי חשיבה שויםתרגול מעממטרת תרגיל זה היא 

  מבחן, אך הוא הזדמות "לצלול" למעמקי סעיפי החשיבה ולהרחיב את יכולת היתוח הגרפי של התלמיד. 
התרגיל איו כולל את החקירה הסטדרטית עצמה, כי אם מספק לתלמיד גרף מוכן, שעליו יבוצעו שיויים 

טרספורמציות שוות. זאת, כדי לשפר את יכולתם של התלמידים להתמודד עם מורכבות גרפית לקראת הבחיות. ו

  מורכבים.ואים דורשים חישובים  התוןxf)(כל הסעיפים פתרים תוך שימוש והבה של גרף הפוקציה
  מומלץ להקצות לפתרון של תרגיל זה שי שיעורים רצופים! 

  
  

  
120בתחום  )(xfתון גרף הפוקציה   x.  

  בסעיפים הבאים יש לשרטט את הסקיצות המבוקשות
120רק בתחום   x.אלא אם מצוין אחרת ,  

  ככל שיתן, צייו ליד קודות קיצון וקודות החיתוך עם 
  דות (בדומה לאופן הצירים, את השיעורים של אותן קו

  שבו שיעורי הקודות מופיעים בגרף התון).
  
  
  

  
  
  

  

ny, הישר nמצא עבור אילו ערכי  .1   קציהחותך את גרף הפו)(xf קודות בלבד בשתי. 

')(שרטט סקיצה של גרף הגזרת   .2 xfגזרת מתאפסת בקצות התח כי החום.  . ה 

 

)()(4מגדירים פוקציה חדשה:  .3  xfxh. 

 הקפד על רישום שיעורי הקודות.  .xh)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

kxh למשוואה, kמצא עבור אילו ערכי  .ב )(  .ותיש שלושה פתרו   

 

)()(4מגדירים פוקציה חדשה:  .4  xfxg. 

 הקפד על רישום שיעורי הקודות. .xg)(את גרף הפוקציה שרטט  .א

)(0מתקיים:  xערכי מצא עבור אילו  .ב xg  0וגם)(' xg   . 

 

)(מגדירים פוקציה חדשה:  .5
4

1
)( xfxk .   

 ישום שיעורי הקודות.הקפד על ר .xk)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

העבירו ישרים  xk)(דרך כל אחת משתי קודות הקיצון המוחלטות של גרף הפוקציה  .ב
 המקבילים לצירים. חשב את שטח המלבן שכלוא בין ארבעת הישרים.

 

)()(מגדירים פוקציה חדשה:  .6 xfxd .  

 הקפד על רישום שיעורי הקודות. .xd)(שרטט את גרף הפוקציה  .א

')(מצא באילו תחומים בגרף זה, הגזרת  .ב xd קציהוהפו)(xd  .ההן בעלות סימן שו 
  
  )בלבדיח' לימוד  5(בעמוד הבא מופיעים סעיפים המיועדים לתלמידים בהקבצת  
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  פתרוות:
  

1 .164  n  44או  n           .2 גזרתגרף ה  .)(' xf                                                    :  
  
  
  
  
  .           8kב.     :   xh)(. א.  גרף הפוקציה 3
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  

40ב.               :xg)(גרף הפוקציה א. . 4  x.                     
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  
                                                    למטה.  xd)(גרף הפוקציה .  א. 6יח"ר.                             20ב.   :xk)(גרף הפוקציה א.  . 5

128ב.     x  64או  x  20או  x                                                                                                     .
  יח' אורך. 8ג.  
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